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                                                                               Logistic  regression 

    เป็นเทคนิคทางสถิติทีใ่ช้ตวัแปรอิสระในการพยากรณ์คา่ของตวัแปรตามหรือตวัแปรผล (outcome variable) โดยตวัแปรตามอาจมีได้
สองค่าหรือหลายค่า  ในกรณีที่มเีพียงสองค่า เทคนิคทีใ่ช้พยากรณ์เรียกว่า (binary) logistic regression หากมมีากกว่าสองค่า เทคนิคที่
ใช้พยากรณ์เรียกว่า multinomial logistic regression ในกรณีที่ตวัแปรตามเป็นตวัแปรอนัดบั (ordinal variable) เทคนิคทีใ่ช้พยากรณ์
เรียกว่า Ordered logistic regression ในเอกสารนีเ้ราจะมุ่งอธิบายเฉพาะ (binary) logistic regression หรือที่เรียกกนัสัน้ๆวา่ logistic 

regression 

     เพื่อให้เห็นลกัษณะของปัญหาที่มีการน าเอา logistic regression ( LR ) ไปใช้ประโยชน์ในหลากหลายวงการ  เราลองมาพจิารณา
ตวัอยา่งดงัต่อไปนี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เอกสารวิชาการด้านศาสตร์การวิจัยและสถิติประยุกต์ 
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วงการสาธารณสขุ 
นักวจิยัและบุคลากรทางการแพทย ์สามารถน า LR ไปใชพ้ยากรณ์ว่าบุคคลหนึ่งๆมโีอกาสทีจ่ะตดิเชือ้ไดห้รอืไม่ โดนอาศยั
ขอ้มลูจากจ านวนผูท้ีต่ดิเชือ้  อายุของบุคคลนัน้ ๆ สุขภาพ สภาพแวดลอ้ม ความสามารถในการเขา้ถงึทรพัยากรทางการ
แพทย ์
 

วงการการตลาด 
ธุรกจิสามารถใช ้LR ในการพยากรณ์ว่าลูกคา้จะตจีากเราไปโดยอาศยัประวตักิารตดิต่อ ขอ้มลูประชากรศาสตร ์
และลกัษณะของการใชส้นิคา้และบรกิาร 

 

วงการโทรคมนาคม 
กจิการโทรคมนาคมสามารถพยากรณ์โอกาสทีลู่กคา้จะ upgrade บรกิารทีใ่หห้รอืเปลีย่นตวัผูใ้หบ้รกิารโดยพจิารณาจาก
ลกัษณะการใชบ้รกิารตลอดจนปฏสิมัพนัธท์ีม่ใีนการใหบ้รกิารแกลู่กคา้ 
 

สถาบนัการเงินกบัการจดัอนัดบัลูกหน้ี 
สถาบนัการเงนิใช ้LR ในการประเมนิโอกาสทีลู่กคา้จะผดินัดช าระหนี้โดยอาศยัประวตักิารมสีนิเชื่อและดชันีดา้น
การเงนิอื่น ๆ 
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วงการบตัรเครดติ 

ธุรกิจที่ออกบตัรเครดติสามารถใช้ LR ในการก าหนดธุรกรรมการใช้บตัรเครดิตที่ส่อวา่จะทจุริต โดยพิจารณาจาก
จ านวนเงินท่ีเก่ียวข้องในการท าธรุกรรม  ระดบัของcredit scoreของผู้ ถือบตัร 
 

วงการธุรกิจ 

ใช้ LR ในการก าหนดว่า email ที่เข้ามาจะเป็น spam หรือไม่โดยพิจารณาจากจ านวนค าและแหล่งประเทศต้นทาง 
 

วงการการศึกษา 

นกัการศกึษาสามารถใช้ LR ในการพยากรณ์โอกาสที่นกัศกึษาจะได้รับการคดัเลือกให้เข้าเรียนในมหาวิทยาลยัโดย
พิจารณาจากคะแนน GPA , ACT และจ านวนการเรียนวิชาเสริม 
 

วงการด้านการแพทย์ 

นกัวิจยัด้านการแพทย์สามารถใช้ LR ในแบบจ าลองทีจ่ะบอกได้ว่าการเปล่ียนแปลงในการออกก าลงักายและน า้หนกั
จะมีผลต่อโอกาสที่บคุคลผู้หน่ึงจะมีอาการหวัใจวาย 
 

วงการโลจิสตกิส์ 

ใช้ LR ในการพยากรณ์เวลา  ตลอดจนอปุกรณ์ที่จ าเป็นต้องมกีารบ ารุงรักษาโดยพจิารณาจากประวตัิการบ ารุงรักษา 

และข้อมลูอื่น ๆที่เก่ียวข้อง  เพื่อด าเนินการให้มีแผนบ ารุงรักษาล่วงหน้าทีม่ีประสิทธิภาพ 
 

ธุรกิจกับการพยากรณ์อปุสงค์ 

 LR สามารถชว่ยในการพยากรณ์ลกัษณะอปุสงค์โดยพิจารณาจากประวตัิข้อมลู  ท าให้องค์กรธุรกจิสามารถลด
ต้นทนุการสต๊อกสินค้าและชว่ยให้สามารถส่งมอบสินค้าได้ทนัเวลา 
 

วงการเกม 

ใช้ LR ในการเสนอแนะผู้ เล่นในระหว่างเล่นเกมวา่ควรจะมีการเตมิเงินในเกม เพื่อเพิ่มความสามารถพิเศษให้กบัตวั
ละครในเกม การก าหนดภาพลกัษณ์   เคร่ืองมือทีจ่ าเป็นในการตอ่กรกบัคู่แขง่  ตลอดจนสื่อสารกบัผู้ เล่นคนอื่น ๆ 
โดยอาศยัข้อมลูของผู้เล่นเกมเองกบัข้อมลูของผู้ เล่นเกมคนอื่นๆซึง่รวมถงึส่ิงที่ชื่นชอบ 
 



3 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เพื่อให้เห็นว่า logistic regression  ซึง่ใช้ในการพยากรณ์ค่าของตวัแปรตาม ( สมมติวา่  Y ) ในรูปของความนา่จะเป็นที่มีคา่อยู่ระหว่าง 0 ( 

ศนูย์ ) และ  1   มีแนวคิดทางสถติิอย่างไร ลองพิจารณาตวัอย่างต่อไปนี ้
ตวัอยา่งที่หนึง่ : ในการออกเสียงโหวตเลือกพรรคการเมือง เราอาจก าหนดให้ 

 

                               1 หากผู้โหวตเลือกพรรคสขุสนัต์ 

                               0  หากผู้โหวตเลือกพรรคการเมืองอื่น ๆ 

                                   

         

Y= 

วงการวิศวกรรม 

LR สามารถใช้ในการพยากรณ์วา่เคร่ืองจกัรหรือชิน้ส่วนจะล้มเหลวโดยอาศยัข้อมลูเก่ียวกบัอณุหภมูิ ระดบัการสัน่ และ
จ านวนชัว่โมงของการท างาน 
 

วงการแพทย์ 

LR ใช้ในการวินิจฉยัโรคเบาหวาน โรคหวัใจโดยพจิารณาปัจจยัเส่ียงเช่น อาย ุน า้หนกั ประวตัคิรอบครัว  หรือน า 

LR ไปใช้ในการประเมินประสิทธิภาพการเยียวยารักษาโดยอาศยัตวัแปรที่เก่ียวข้องกบัการบ าบดัรักษาต่าง ๆ 

 
 
วงการสถาบนัการเงนิ 

ใช้ LR ในการพยากรณ์ธุรกรรมที่มีแววส่อว่าจะทจุริตโดยพิจารณาจากจ านวนเงินท่ีเก่ียวข้อง  สถานท่ีท าธุรกรรม 

และเวลาของการท าธุรกรรม 
 

วงการธุรกิจ 

ธุรกิจตา่ง ๆโดยเฉพาะอย่างยิ่ง ธรุกิจโทรคมนาคม และบริการรับสมคัรเป็นสมาชิก ใช้ LR ในการท านายลกูค้าที่หนัไป
ใช้สินค้าหรือบริการอื่น ๆ ตวัอยา่งเช่น Booking.com ใช้ LR ในการพยากรณ์พฤตกิรรมลกูค้า เช่นการเปล่ียนวนัท่ี
เดินทาง โดยไม่จ าเป็นต้องมีข้อมลูของลกูค้าเป็นการเฉพาะ 
 

วงการสาธารณสุข 

นกัการสาธารณสขุใช้ LR ในการพยากรณ์การเกิดโรค  โดยเฉพาะอย่างยิ่งในการเปิดเผยความเชื่อมโยงระหวา่ง 
microRNA กบัยีนส์ ช่วยเพิม่ความแม่นย าในผลตรวจเลือด ท าให้ตรวจเจอโรคที่เก่ียวกบัยีนส์ได้แต่เนิ่น ๆ 
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           ส่วนตวัแปรอิสระ ( X1, X2 , X3,…. ) ที่จะใช้พยากรณ์ความน่าจะเป็นท่ีผู้สมคัรจะเลือกพรรคสขุสนัต์อาจเป็นเพศ อาย ุ ระดบั

การศกึษา  ภาคที่สงักดัอยู่ ฯลฯ  

ตวัอยา่งที่สอง : ในการวินิจฉยัระดบัความดนัโลหิตของผู้ ป่วยทีม่ีอาการของโรคความดนัโลหิตสงู เราอาจก าหนดให้ 

                                1 หากเป็นโรคความดนัโลหิตสงู 

                                0  หากความดนัโลหิตอยูใ่นระดบัปกต ิ

                   ส่วนตวัแปรอิสระ ( X1, X2 , X3,….)ที่จะใช้พยากรณ์ความน่าจะเป็นท่ีผู้ ป่วยจะเป็นโรคความดนัโลหิตสงูอาจเป็นเพศ อาย ุ มี
พฤติกรรมการสบูหรือไม่สบูบหุร่ี ฯลฯ 

ตวัอยา่งที่สาม : ในการประเมินความส าเร็จของการบ าบดัรักษาอย่างหน่ึง เราอาจก าหนดให้ 

                                 1 หากการบ าบดัรักษาประสบผลส าเร็จ 

                                 0 หากการบ าบดัรักษาไม่ประสบผลส าเร็จ 

                   ส่วนตวัแปรอิสระ ( X1 , X2 , X3,….. ) ที่จะใช้พยากรณ์ความน่าจะเป็นท่ีการรักษาจะประสบผลส าเร็จอาจเป็นขนาดของยา 
เพศ อาย ุ น า้หนกั ความหนกัเบาของอาการท่ีเป็น ฯลฯ 

             เนื่องจากตวัแปรตามมีได้สองค่าเท่านัน้  ดงันัน้เราไม่สามารถใช้เทคนิคการวเิคราะห์การถดถอย (regression analysis) มาใช้ได้
เนื่องจากตวัแปรตามไม่ได้มีการกระจายแบบ Normal( สมมติฐานส าคญัของการวเิคราะห์การถดถอย ) ยิง่ไปกวา่นัน้ความสมัพนัธ์ระหว่าง
ตวัแปรตามและตวัแปรอิสระไม่ได้มีความสมัพนัธ์เชงิเส้นตรง ( อกีสมมตฐิานท่ีส าคญัของการวิเคราะห์การถดถอย ) ส่ิงที่สามารถอธิบายให้
เห็นได้ว่า เราไม่สามารถใช้การวิเคราะห์การถดถอย มาใช้ได้ สามารถพิจารณาจากสมการดงัต่อไปนี ้
                     Y  = aO +a1X1 + a2X2 + a3 X3  

                   ในท่ีนีถ้้าก าหนดวา่  Y เป็นตวัแปรตามซึง่มคี่าเพียงสองคา่  ส่วน X1 , X2 , X3  เป็นตวัแปรอิสระ ส่วน aO , a1, a2, a3 เป็นค่าคงที่ จะ
เห็นได้ว่าเนื่องจากฝ่ังขวาของสมการอาจมีคา่ใดก็ได้ระหว่าง -  ถึง +   ดงันัน้เราจึงไมม่ีทางก าหนด Y ให้มคี่าเป็นสองคา่ได้เลย นอกจาก
จะต้องมีคา่อยู่ระหวา่งลบอินฟินติี ้( -  )  ถงึบวกอินฟินิตี ้(+ ) เช่นกนั นัน่ก็คือเทคนิคการวเิคราะห์การถดถอยไม่สามารถน ามาใช้ได้ใน
สถานการณ์เช่นนี ้
           นกัสถิติได้คิดค้นหาทางออก โดยแทนที่จะพยากรณ์คา่ของ Y   กลบัก าหนดในรูปความน่าจะเป็นท่ี Y จะมีคา่ใดค่าหน่ึงแทน 
ตวัอยา่งเช่นถ้าก าหนดว่าเพศของเดก็ที่เกดิมาเป็นชาย  ก็จะให้รหสั 1 แต่ถ้าเกิดมาเป็นหญิงก็จะให้รหสั 0 ดงันีเ้ป็นต้น นกัสถิตจิะหนัมาให้
ความส าคญักบัการใช้ตวัแปรอิสระ( อายบุิดา อายมุารดา น า้หนกับิดา น า้หนกัมารดา ฯลฯ ) ในการพยากรณ์ความน่าจะเป็นท่ีเพศของเดก็ที่
เกิดมาจะเป็นชาย 

           เนื่องจากค่าของความน่าจะเป็นมีค่าอยู่ระหว่าง 0 และ 1 ในขณะท่ีคา่ของตวัแปรอิสระอาจมีคา่ใดก็ได้ที่อยู่ระหว่าง - และ +  

ดงันัน้การจะผกูโยงเข้ากนัได้ จะต้องกระท าในลกัษณะของ Log –Odd แสดงได้ดงันี ้
                     Loge (odd- ratio )=  bO +b1 X1 + b2 X2+….. bnXn                                                                                       (1) 

           โดยที่ odd- ratio = Probability(success)/Probability(failure) 

 

 

Y= 

Y= 
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           และถ้าก าหนดให้ =Probability(success) (1) สามารถเขียนใหม่ได้เป็น 

                                                  = e                                                                                                                                (2) 
 
             

 หรืออยู่ในรูปต่อไปนี ้

                                                   =                     1                                                                                                             (3)    

                                                                          1 + e  
 

                       ความหมายกค็ือ (1)=(2)=(3) 

              แต่ (1) แสดงให้เห็นตวัแปรตาม (log-odd) ทีม่ีความสมัพนัธ์เชงิเส้นตรงกบัตวัแปรอิสระ 

 

สมมติฐานท่ีจ าเป็นในการใช้เทคนิคนี ้:- 

1. ความสมัพนัธ์ระหวา่งตวัแปรตามและตวัแปรอิสระอาจเป็น linear หรือไม่เป็นก็ได้  แต่ log-odd ของตวัแปรตามและตวัแปรอิสระ

ต้องเป็น linear 

2. ไม่ได้ตัง้สมมติฐานวา่ error term มกีารกระจายแบบ Normal 

3. ตวัแปรตามต้องเป็นตวัแปรที่มคีา่ได้สองคา่ 

4. Error terms ต้องเป็นอิสระต่อกนั ไม่มีความสมัพนัธ์กนั หรือเกิดจากการทดลองซ า้หรือกลุ่มคนท่ีมีถิ่นฐานทางภมูิศาสตร์ใกล้กนั 

5. ต้องไม่มีข้อมลูสดุโต่งที่หลดุจากกลุ่ม  (outlier) 

6. เนื่องจากการประมาณคา่ของ logistic regression coefficient ใช้วิธีการของ Maximum likelihood Estimation ดงันัน้ขนาด

ของกลุ่มตวัอยา่งต้องมีมากพอ 

7. จะต้องไมม่ี multicollinearity ในระหวา่งตวัแปรอิสระ 

ในส่วนของตวัแปรอิสระหรือตวัแปรที่ใช้ในการพยากรณ์ ( predictor variables) นัน้ อาจอยู่ในรูปตวัแปรที่มีคา่ต่อเนื่อง 

(continuous variable) หรือในรูปตวัแปรที่แสดงประเภท (categorical variable) หรือ ทัง้สองรูป 

กลไกการวเิคราะห์แบบlogistic regressionจะมีลกัษณะเป็นขัน้ตอน (stepwise) โดยจะเร่ิมจากการพิจารณาผลทางสถิติโดยไม่

น าเอาตวัแปรอิสระใด ๆ เข้ามาใช้ในการพยากรณ์ก่อน  จากนัน้จงึน าตวัแปรอิสระเข้ามา อาจจะเข้ามาพร้อมกนัหมดในคราว

เดียวกนั หรือเข้ามาทีละตวัตามเงื่อนไขทางสถติิที่ผู้วิเคราะห์เป็นผู้ก าหนดให้  ในแต่ละขัน้ตอนจะมีการค านวณดชันชีีว้ดัวา่ ยงัมี

ความคลาดเคลื่อนทีย่งัไม่สามารถอธิบายได้อกีหรือไม่    ดชันีชีว้ดัที่ใช้นีเ้รียกวา่ log-likelihood แสดงได้โดยสตูรต่อไปนี ้

                                         Log-likelihood = [yi ln(p(Yi))   + (1 – yi)ln[1-p(yi)]]                                   (4) 

       

 

 

1- 

(bO +b1  X1 + b2 X2+….. bn Xn) 

-(b 
o

 +b 
1

  X1 + b 
2

 X2+….. b 
n

 Xn) 
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           โดยที่ yi = 1  ถ้า success  หรือ = 0 ถ้า failure และเป็นค่าที่ได้จากการสงัเกต 

            P(yi ) = ความน่าจะเป็นที่ Yi จะเกิดซึง่เป็นค่าที่เป็นผลจากการพยากรณ์ของแบบจ าลอง  

   ในขัน้ตอนแรกที่ยงัไม่มีการน าเอาตวัแปรอิสระใดมาช่วยการพยากรณ์ ค่าของ log-likelihood จะมีค่าสงู 

แสดงให้เห็นว่าหากยงัไม่มีการน าตวัแปรอิสระตวัใดเข้ามา ความสามารถในการพยากรณ์จะต ่าและมีความคลาด

เคลื่อนที่ยงัไม่สามารถอธิบายได้อยู่ในระดบัสงู  ต่อเมื่อน าตวัแปรอิสระเข้ามา log-likelihood จะมีค่าเล็กลง เป็น

นยัให้ทราบว่า ความคลาดเคลื่อนที่ยงัไม่สามารถอธิบายได้มีขนาดเล็กลง 

     ผลต่างในความคลาดเคลื่อนระหว่างกรณีที่ยงัไม่มีการน าตวัแปรใดเข้ามา( กรณีที่ใช้เป็นเกณฑ์ฐาน)  กบักรณีที่

มีการน าตวัแปรตวัใดตวัหนึ่งหรือทัง้หมดเข้ามาอาจมีค่าต ่าบ่งบอกให้เห็นว่า การน าตวัแปรอิสระเข้ามา มีสว่นช่วย

ในการพยากรณ์ได้บ้าง  แต่หากมีค่าสงู ย่อมหมายความว่า การน าตวัแปรอิสระเข้ามามีสว่นช่วยในการพยากรณ์ 

ได้มาก  นกัสถิติมีวิธีวดัสดัส่วนความแตกต่างในความคลาดเคลื่อนที่เปลี่ยนไปจากเดิมนีว้่ามีนยัส าคญัทางสถิติ

หรือไม่โดยใช้ค่าสถิติ 2 ที่นกัสถิติคุ้นเคยกนั ค านวณได้โดยใช้สตูรดงัต่อไปนี ้
 

                             2  = 2 [LL(New)-LL(Baseline)]                                                               (5)                      

                                         degree  of freedom = knew -kbaseline 

                          โดยที่     2  คือค่าสถิติไคว์สแควร์ 

                             LL(New)           = log-likelihood ค านวณจากการน าตวัแปรอิสระเข้ามา 

                             LL(Baseline)     = log-likelihood ค านวณจากการไม่มีตวัแปรอิสระใด ๆเข้ามา 

                              kbaseline             = degree of freedom จากการไม่มีตวัแปรอิสระใด ๆเข้ามาซึง่จะมีค่าเท่ากบั  

                                                         1 เนื่องจากต้องมีการค านวณค่าคงที่ ( bO ) ตาม (1) 

                                 knew                          = degree of freedom จากการน าตวัแปรอิสระเข้ามา ซึง่จะมีค่าเท่ากบั 1 

                                                          บวกกบัจ านวนตวัแปรอิสระที่น าเข้ามา 

 ดัชนีชีว้ัดความมีประสิทธิภาพในการพยากรณ์ของ logistic regression 

   มีหลายดชันี ซึง่ต้องใช้ประกอบกนั แต่ไม่จ าเป็นต้องใช้ทัง้หมด ที่เป็นเช่นนีก้็เพราะการตีความผลที่ได้จากlogistic  

regression อาจไม่สามารถก าหนดตีความผลออกมาได้ชดัเจนกระจ่างแจ้งเหมือนกบัผลที่ได้จากการวิเคราะห์การ

ถดถอย (regression analysis)  กลา่วอีกนยัหนึ่งก็คือ การตีความผลที่ได้จาก logistic regression จะต้องกระท า

ด้วยความระมดัระวงั ไม่สามารถสรุปได้ด้วยค่าของดชันีใดดชันีหนึ่ง แต่หากหลายดชันีชีไ้ปในทิศทางเดียวกนั เมื่อ

นัน้ ผู้วิจยัจะมีความมัน่ใจในการสรุปผลและตีความผลที่ได้จาก logistic regression 
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Classification table: ได้แก่พิจารณาผลจากสดัสว่นของตวัอย่างที่ได้จากการสงัเกตซึง่มีการพยากรณ์ได้อย่าง

ถกูต้องซึง่มีแสดงผลในรูปตาราง  ยิ่งสดัส่วนที่มีความถูกต้องในการพยากรณ์ยิ่งเข้าใกล้ 100 เท่าใด ก็ยิ่งแสดงให้

เห็นความส าเร็จในการใช้ logistic regression ในการพยากรณ์มากขึน้เท่านัน้ ลองพิจารณาผลจากการใช้ logistic 

regression ส าหรับกรณี 2 กรณีดงัต่อไปนี ้
                   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        จะเห็นได้ว่า logistic regression มีความถกูต้องของการพยากรณ์ในกรณีที่ 2 สงูกว่าในกรณีที่ 1 

 Classification plot : ถ้าก าหนดว่า 1= success และ 0= failure เราจะพิจารณาจาก classification plot ว่ามี

กรณีที ่success ถกู misclassify ให้ไปอยู่กลุม่ failure ( กลุม่ที่ predicted probability มีค่าน้อยกว่า 0.5) มาก

น้อยเท่าใด  ถ้ามีน้อยแสดงว่า ความถกูต้องในการพยากรณ์มีสงู  ขณะเดียวกนัก็ต้องพิจารณาว่า failure ถกู 

misclassify ให้ไปอยู่ในกลุม่ success ( กลุม่ที่ predicted probability มีค่ามากกว่า 0.5) มากน้อยเท่าใด ลอง

พิจารณาตวัอย่างในภาพด้านลา่งประกอบ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ผลจากการพยากรณ์ 

ที่เกิดขึน้จริง success failure ถกูต้องร้อยละ 
success 20 80 20 

failure 80 20 20 

รวมร้อยละ 20 

 ผลจากการพยากรณ์ 

ท่ีเกิดขึน้จริง success failure ถกูต้องร้อยละ 
success    80 20           80 
failure     20 80           80 
รวมร้อยละ           80 

กรณีที่ 2 

กรณีที่ 1 

กรณีท่ี 1 
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                   จากภาพ กลุม่ success (กลุม่ที่มีรหสัเท่ากบั 1) ถกู misclassify ให้ไปอยู่ในกลุม่ failure ( กลุม่ที่มีรหสัเท่ากบั 

0 ) มีจ านวนเท่ากบั 4  สว่นกลุม่ failure ที่ถกู misclassify ให้ไปอยู่ในกลุม่ success มจี านวนเท่ากบั 4  ยิ่งจ านวนที่ถกู 

misclassify มีน้อยเท่าใด ย่ิงแสดงความแม่นย าของการพยากรณ์โดยใช้ logistic regression เท่านัน้ 

Likelihood Ratio test : เป็นการเปรียบเทยีบผลต่างระหวา่งคา่ของสถิติ -2LL ของกรณีที่ไม่มตีวัแปรอิสระ ( baseline) กบักรณีที่มีตวั

แปรอิสระเข้ามาชว่ยในการพยากรณ์  ผลต่างบ่งบอกการเปล่ียนแปลงใน -2LL อนัเป็นผลจากการน าตวัแปรอิสระเข้ามา   หากผลต่างมีคา่

สงู แสดงให้เห็นวา่ การเพิ่มตวัแปรอิสระเข้ามามีส่วนช่วยลดความคลาดเคลื่อนที่ยงัไม่สามารถอธิบายได้โดย model ลงในสดัส่วนที่อาจมี

นยัส าคญัทางสถิติ   การทีจ่ะก าหนดว่าผลตา่งที่ลดลงนีม้ีนยัส าคญัหรือไม่ ใช้การทดสอบสถิติโดยใช้สตูรที่ (5)  หากพบวา่มีนยัส าคญั 

หมายความวา่ การเพิ่มตวัแปรอสิระเข้ามาเกิดประโยชน์  ผลการทดสอบโดยใช้ Likelihood ratio test จะมีปรากฏใน ตาราง Omnibus 

tests of model coefficients 

Wald test: ในการวิเคราะห์การถดถอย (regression analysis) จะมกีารทดสอบโดยใช้ t-statistic เพื่อดวูา่ coefficient ของตวัแปร

อิสระมีค่าตา่งจากศนูย์ (หากเป็นศนูย์แสดงว่า ตวัแปรอิสระนัน้ไม่ช่วยในการพยากรณ์คา่ของตวัแปรตาม ) หรือไม่ สตูรที่ใช้กนักค็ือ 

                                          bi                                                                                                                                                                                   (6) 

 

              โดยที ่ bi     =  coefficient หน้าตวัแปร Xi 

                         Sbi   =  standard error of estimate 
 
 
 
 
 
 

 

      Sbi 
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             หากเรายกก าลงัสองสตูรท่ี (6) เราจะได้  Wald statistic ซึง่มีการกระจายแบบ Chi-square ที่ degree of freedom =1 

ข้อมลูเก่ียวกบั Wald statistic จะมีแสดงในตาราง Variables in the equation หากพบวา่คา่สถิติมีนยัส าคญั แสดงว่า coefficient 

หน้าตวัแปรอิสระท่ีน าเข้ามาช่วยในการพยากรณ์ใน logistic regression แตกต่างจากศนูย์อย่างมีนยัส าคญั 

R2  : ในการวเิคราะห์การถดถอย( regression analysis ) coefficient of (multiple) determination หรือ R2 จะบ่งบอกสดัสว่นความ

ผนัผวนในตวัแปรตามที่สามารถอธิบายได้ด้วยตวัแปรอิสระ ใน logistic regression กเ็ช่นกนั จะมีการค านวณคา่ของ R2 ซึง่จะให้ข้อมลู

เก่ียวกบัความสมัพนัธ์ระหวา่งตวัแปรตามและตวัแปรอิสระเช่นเดยีวกนั โดยถ้าคา่ที่ได้มคี่าสงู ยอ่มแสดงวา่ การพยากรณ์โดยใช้ logistic 

regression ประสบผลส าเร็จ แต่ผู้วิเคราะห์ต้องระมดัระวงัอย่าดว่นสรุปว่าตวัแปรอิสระสามารถอธิบายความแปรปรวนของตวัแปรตามได้

เป็นสดัส่วนหน่ึงที่ก าหนด ทัง้นีเ้นือ่งจาก R 2 ที่ใช้ใน logistic regression จะมกีารค านวณทีแ่ตกตา่งไปจากการค านวณคา่ของ R2 ในการ

วิเคราะห์การถดถอย   

      R2 ที่ใช้ใน logistic regression มีสตูรแตกตา่งกนัดงันี ้

       Hosmer & Lemeshow:     R2 =  -2LL(Model)  

 

 

       Cox & Snell :                       R2
CS =1  -e [ -2/n(LL(Model)-LL(Baseline} 

 

  เนื่องจาก Cox & Snell ‘s  R2  ในทางทฤษฎีไม่มีทางทีจ่ะมคี่าสงูสดุเป็น 1 ดงันัน้ Nagelkerke จึงได้มกีารปรับปรุงสตูรของ Cox & Snell 

เล็กน้อย  R2 ค่าใหม่นีส้ามารถค านวณได้โดยใช้สตูรต่อไปนี ้

  Nagelkerke:                                  R2
N  = R2

CS 

1- e 

 

Hosmer-Lemeshow goodness-of-fit test: มีการจดัแบ่งกลุ่มออกตาม predicted probabilities จากนัน้จะมีการค านวณค่าของ

สถิติ 2  ตามสตูรดงันี ้

                                     2   =   (O-E )2/ E              โดยใช้ degree of freedom = จ านวนกลุ่ม -2 

            โดยที่                 2   คือค่าสถิติไคว์สแควร์ 

                                       O  = observed frequency 

                                        E   = expected frequency 

 

 

-2LL(Baseline) 

2LL(Baseline)/n 

  

      

         



10 
 

 

                   

                                                                                                             Contribution  this  issue: ดร. ดนยั  ปัตตพงศ ์

 

 อยากเรียนรู้การน าสถิติข้างต้นน้ีไปใช้ในการวิจยัระดบัสารนิพนธ ์(independent study) 

วิทยานิพนธ ์(thesis) ดษุฎีนิพนธ(์dissertation) ปรึกษาได้ท่ี dpattaphongse@gmail.com 

  ผูแ้ต่ง MBA’s Made Easy (160+ issues) เอกสารวชิาการดา้นศาสตรก์ารบรหิารธุรกจิทีช่่วยใหธุ้รกจิสามารถ
ยนืหยดัและอยู่รอดไดใ้นภาวะทีโ่ลกเปลีย่นแปลงอยู่ตลอดเวลา 
  ผูพ้ฒันา FINALYSIS… a dedicated software ส าหรบัใหบ้รกิารนกัธุรกจิทีต่อ้งการวเิคราะหค์วามเป็นไปไดท้าง
การเงนิของโครงการพฒันาอสงัหารมิทรพัย ์(บา้นจดัสรร/จดัสรรทีด่นิเพือ่การอุตสาหกรรม/อาคารชุด/อาคาร
ส านกังานใหเ้ช่า) โรงแรม  โรงพยาบาลเอกชน หา้งสรรพสนิคา้ โรงงานน ้าตาล  โรงงานกระดาษ โรงไฟฟ้าชวีมวล 
ฯลฯ ไดเ้หน็ตวัเลขก่อนโครงการเกดิ  หลกีเลีย่งความผดิพลาดเป็นรอ้ยเป็นพนัลา้นหากเกดิการลงทุนจรงิ(ก าหนด  
DEBUT 1 เมษายน 2569) 
  ผูแ้ต่งหนงัสอื”การวเิคราะหค์วามเป็นไปไดท้างการเงนิและการจดัวงเงนิเครดติของโครงการลงทุน”ประกอบ 
  ดว้ยตวัอย่างของธุรกจิจรงิทีไ่ม่เปิดเผยชื่อนบั 100 บรษิทั ครอบคลุมอุตสาหกรรม 24 อุตสาหกรรม 
Co-developer ซอฟแวร ์en๏gex๏cel® ส าหรบัใชท้ดสอบ/เรยีนรูศ้พัท(์ประกอบดว้ยแบบฝึกหดัและเฉลยกว่า  
  90 บทครอบคลุมศพัท์ระดบั SAT/IELTS/TOEFL กว่า 12,000 ค า) และไวยากรณ์องักฤษ (ประกอบดว้ย  
  แบบฝึกหดัและเฉลยกว่า 160 บทหรอืกว่า 10,000 ขอ้ครอบคลุมเนื้อหาระดบัอุดมศกึษาและTOEFL) มาพรอ้มกบั 
  ไฟลเ์สยีง/ไฟลข์อ้มลู/ฯลฯ อกีมาก(ก าหนด DEBUT 1 เมษายน 2569)    


